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TÜREVİN TANIMI

TÜREVİN TANIMI

y = f(x)  fonksiyonu  x = a  apsisli noktada sürekli olmak üzere,  y = f(x)  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasındaki 
anlık değişim oranına türev denir.

Yani  
( ) ( )lim x a

f x f a
x a -

-
"

 limiti varsa bu limit değerine  y = f(x)  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasındaki türevi denir 

ve  x = a  apsisli noktasındaki türevi  fı(a) = 
( )

dx
df x

x a=  ile gösterilir. 

f(x)

f(a)

f(x) – f(a)

x – a









a x

x – a = h  dersek  x = a + h  olur.

x ₺ a  iken  h ₺ 0  olduğundan  y = f(x)  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasındaki türevi

( ) ( ) ( ) ( ) ( )lim limx a
f x f a

h
f a h f f aa ›

x a h 0-
-

=
+ -

=
" "

 şeklinde gösterilir.

( ) ( ) ( )limf x h
f x h f x›

h 0
=

+ -

"
 limiti ile  y = f(x)  fonksiyonunun türevi bulunabilir.

y = f(x)  fonksiyonunun türevi  fı(x),  
( )

dx
df x

  ya da  dx
dy

  ile gösterilir.

HIZLI BİLGİ

m ve n birer gerçel sayı 
olmak üzere, f(x) = mx + n  
fonksiyonunun  x = x0  ap-
sisli noktasındaki anlık de-
ğişim oranı  m dir.

Çözüm

( )
( ) ( )

limf x h
f h fx x

h 0
› =

+ -

"
 ile gösterilir. 

Bu eşitlikte x yerine 2 yazılırsa

( ) ( )
( )lim h

f h f
f

2 2
2

h 0
›+ -

=
"

 elde edilir. 

CEVAP: A

BKS 1

y = f(x) sürekli bir fonksiyon olmak üzere,

	
( ) ( )

lim h
f h f2 2

h 0
+ -

"

ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir?

A) fı(2)             B) f(2)             C) 1             D) 2             E) 0

HIZLI BİLGİ

( ) ( )
· ( ) .lim h

f x h f xa
a f x olur›

h 0
+ -

=
"

( ) ( )
( ) .lim bh

f x ah f x
b
a f x olur

h 0
›$

+ -
=

"
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 TÜREVİN TANIMI

Kazanım Kavrama Testi 6dk

TEST

2
1.	 f(0) = 0  olmak üzere,

		
( )lim x

f x
x 0"

işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir?

A) fı(x)	 B) fı(0)	 C) f(0)

D) –fı(0)	 E) –fı(x)

2.	  	
( ) ( )lim h

f x f x h
4·h 0
- +

"

işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir?

A) 
( )f x
4

›
	 B) fı(x)	 C) 

( )f x
4

– ›

D) –fı(x)	 E) fı(4)

3.	  	
( ) ( )lim x

f x f
4 12

3
x 3 -

-

"

işleminin sonucu aşağıdakilerden hangisidir?

A) 
( )f x
4

›
	 B) fı(3)	 C) 

( )f
4
3›

D) –fı(4)	 E) 
( )f
3
4›

4.	 y = f(x) sürekli fonksiyon ve f(2) ≠ 0 olmak üzere,

		
( ) ( ) ( ) .lim h

f h f f dir2 3 2 2
h 0

+ -
=

"

Buna göre, ( )
( )
f
f
2
2
›  oranı kaçtır?

A) 3
1 	 B) 1	 C) 2	 D) 1

2 	 E) 3

5.	 a ve b sıfırdan farklı gerçel sayılar, y = f(x) sürekli fonk-
siyon,

		
( ) ( ) ( ) .lim bh

f x ah f x f x tir›
h 0

+ -
=

"

Buna göre, a ile b arasındaki ilişki aşağıdakilerden 

hangisidir?

A) a + b = 0	 B) a.b = 1	 C) a.b = –1

D)  a = |b|	 E) a = b

6.	 Gerçel sayılarda tanımlı bir fonksiyonunda her x ve y 
gerçel sayıları için f(x + y) = f(x) + f(y) + 3xy eşitliği 
sağlanıyor.

( )lim h
f h 5–

h 0
=

"
 olduğuna göre, fı(2) kaçtır?

A) 1		 B) 2	 C) 3	 D) 4	 E) 5

1.B 2.C 3.C 4.E 5.E 6.A
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 SOLDAN VE SAĞDAN TÜREV

Çözüm

( ) ( ) ( )

( ) ( ) .

( ) ( ) ( )

lim

lim lim

lim

lim lim

f x
f x f

x
x

x
x

x
x x olur

f x
f x f

x
x

1 1
1

1
1 2

1
1

1
1 1 2

1 1
1

1
3 1 2

x

x x

x

x x

1

1

2

1

2

1

1 1

2

–
–

– –

–

= -
-

= -
+ -

= -
-

= -
- +

=

= -
-

= -
- -

"

" "

"

" "

+
+ +

( ) ( ) ( ) .lim limx
x

x
x x bulunur1

3 1
1

3 1 1 6
x x1

2

1

$
= -

-
= -

+ -
=

" "+ +

fı(1+) ve fı(1–) değerleri eşit değildir. Dolayısıyla  f  fonksi-
yonunun x = 1  apsisli noktada türevi yoktur.

CEVAP: E

Çözüm

Grafik incelendiğinde x = 1 için y = 1 dir. 

Dolayısıyla, fı(1) = 1 dir. x = 1 apsisli noktada türevli ol- 

duğundan Yani, fı(1+) = fı(1–) dir.  

Ayrıca, x = 1 apsisli noktada türevli olduğundan y = f(x) 

fonksiyonu süreklidir.

CEVAP: E

BKS 5

	 ( )
,
,f x

x
x

x
x

3 1
1

1
1

≥
<

2
2

=
-

+*   

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre, f fonksiyonunun  x = 1 apsisli noktadaki tü-
revi varsa değeri kaçtır?

A) 1             B) 2             C) 3             D) 0             E) Yoktur

BKS 6

Aşağıda y = f(x) fonksiyonunun birinci türevinin grafiği ve-

rilmiştir.
y

O
1

1

–1

x

y = f (x)

Buna göre, 

I.	
( ) ( ) .lim x

f x f dir1
1 1

x 1 -
-

=
" +

II.	
( ) ( ) .lim x

f x f dir1
1 1

x 1– -
-

=
"

III.	 y = f(x) fonksiyonu x = 1 apsisli noktada süreklidir.

yargılarından hangileri doğrudur?

A) Yalnız I	 B) I ve II		  C) I ve III

	 D) II ve III	 E) I, II ve III

SOLDAN VE SAĞDAN TÜREV
f fonksiyonu x = a apsisli notada sürekli olmak üzere,

•	
( ) ( )lim x a

f x f a
x a– -

-

"
  limiti bir gerçel sayıya eşit ise bu değere  f  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasındaki soldan 

türevi denir ve  fı(a–)  şeklinde gösterilir.

•	
( ) ( )lim x a

f x f a
x a -

-

" +   limiti bir gerçel sayıya eşit ise bu değere  f  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasındaki sağdan 

türevi denir ve  fı(a+)  şeklinde gösterilir.

•	 x = a apsisli noktada f fonksiyonu türevli olması için f fonksiyonunun x =  apsisli noktada soldan ve sağdan türev-
lerinin eşit olması gerekir. Yani fı(a–) = fı(a+) olmalıdır.
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TÜREV ALMA KURALLARI 

Çözüm

f(1) = 2  ¡  a · 1n = 2  ¡  a = 2  dir.

( ) ( ) ( )

( ) .

lim x
f x f f

f dir

1
1 1

1 20

x 1
›

›

-
-

=

=

"

f(x) = a ·xn  ¡  fı(x) = a · n · xn–1

                  ¡  fı(1) = a · n = 20

                  ¡  n = 10 dur.

n + a = 10 + 2 = 12  bulunur.  

CEVAP: C

BKS 5

a  ve  n  birer pozitif gerçel sayı olmak üzere,

	 f(x) = a · xn

fonksiyonu tanımlanıyor.

y = f(x)  fonksiyonunun grafiği (1, 2)  noktasından geçmek-
tedir.

	
( ) ( )lim x

f x f
1

1 20
x 1 -

-
=

"
  

olduğuna göre, n + a  toplamı kaçtır?

A) 10	 B) 20	 C) 12	 D) 18	 E) 22

Çözüm

f(x) = x
x4   fonksiyonunu düzenleyelim.

( )

( )

.

f x x
x

x

x

f x x

x

x bulunur

4

4

4

4 2
1

2
2

·

2
1

2
1

2
1

› –

–

=

=

=

=

=

=

CEVAP: A

Çözüm

( ) ( )
( )

( ) ( )

( )

( )

lim limx
f x f

x
f x f

f

f

1
1

1
1

1 6

1 6

x x1 1

›

›
&

-
-

=
- -
-

=- =-

=

" "

( ) ( )

.

f x x f x n x

n x

n
n bulunur

x

3 3

3 6

3 6
2

1

· · ·

· ·

·

n n

n

1

1

› –

–

&

&

&

&

= =

=

=

=

=

CEVAP: B

BKS 3

	 f(x) = x
x4   

fonksiyonunun türevi aşağıdakilerden hangisidir?

A) x
2 	 B) 2 x 	 C) x

4 	 D) x4 	 E) x
1

BKS 4

n  bir gerçel sayı olmak üzere,  f(x) = 3 · xn  fonksiyonu 
tanımlanıyor.

	
( ) ( ) .lim x

f x f d r1
1 6 ›

x 1 -
-

=-
"

Buna göre,  n  aşağıdakilerden hangisidir?

A) 3	 B) 2	 C) –3	 D) –2	 E) 1
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İKİ FONKSİYONUN TOPLAMININ VE FARKININ TÜREVİ

Çözüm

f(x) = x2 + 4x + 2  ¡  fı(x) = 2x + 4 tür.  

CEVAP: B

BKS 1

	 f(x) = x2 + 4x + 2  

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre,  
( )
d
df x
x   işleminin sonucu aşağıdakilerden 

hangisidir?

A) 2x	 B) 2x + 4	 C) x + 4

D) 2x – 4	 E) x – 4

Çözüm

Önce (f + g)(x) = f(x) + g(x)  toplamını bulup düzenleyelim.

(f + g)(x) = 4x2 + 5x + x
1

 + x2

(f + g)(x) = 5x2 + 5x + x–1

f + g  fonksiyonunun türevini alalım.

(f + g)ı(x) = 10x + 5 – x–2

(f + g)ı(2) = 10 · 2 + 5 – 
2
1 25 4

1
4

99
2 = - =   

CEVAP: C

BKS 2

	 f(x) = 4x2 + 5x  ve  g(x) = x
1

 + x2  

fonksiyonları veriliyor.

Buna göre, (f + g)ı(2) değeri aşağıdakilerden hangisidir?

A) 2
49

	 B) 4
101

	 C) 4
99

	 D) 
51
2 	 E) 25

İKİ FONKSİYONUN TOPLAMININ VE FARKININ TÜREVİ

f ve g türevlenebilir fonksiyonlar olmak üzere,

(f(x) + g(x))ı = fı(x) + gı(x)  ve  (f(x) – g(x))ı = fı(x) – gı(x) tir.

Dolayısıyla,  a  bir gerçel sayı olmak üzere,  (f + g)ı(a) = fı(a) + gı(a)  ve  (f – g)ı (a) = fı(a) – gı(a) dır.

HIZLI BİLGİ

P(x) = xn in türevi  dx
dy

 = nxn–1  olduğundan  n. dereceden  P(x)  poli-

nomunun türevi olan  Pı(x)  polinomunun derecesi (n – 1) dir.
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İKİ FONKSİYONUN ÇARPIMININ VE BÖLÜMÜNÜN TÜREVİ

İKİ FONKSİYONUN ÇARPIMININ VE BÖLÜMÜNÜN TÜREVİ

ÜÇ VEYA DAHA FAZLA FONKSİYONUN ÇARPIMININ TÜREVİ

y = f(x)·g(x) fonksiyonunda f fonksiyonuna birinci g  
fonksiyonuna ikinci diyecek olursak  y = f(x)·g(x) (çar-
pım) fonksiyonunun "türevi birincinin türevi çarpı ikinci 
artı ikincinin türevi çarpı birinci" olarak tanımlanabilir.

[f(x) · g(x)]ı = fı(x) · g(x) + gı(x) · f(x)

( )
( )y g x

f x
=   fonksiyonunda  f  fonksiyonuna birinci  g  

fonksiyonuna ikinci diyecek olursak  ( )
( )y g x

f x
=  (bölüm) 

fonksiyonunun türevi "birincinin türevi çarpı ikinci eksi 
ikincinin türevi çarpı birinci bölü ikincinin karesi" olarak 
tanımlanabilir.

( )
( )

( )

( )· ( ) ( )· ( )
( ) ≠g x

f x

g x

f x g x g x f x
g x 0

› ›I

2=
- _ i>

7
H

A
Dolayısıyla  a  bir gerçel sayı olmak üzere;

(f · g)ı(a) = fı(a) · g(a) + gı(a) · f(a)

( )
( )

( )· ( ) ( )· ( ) ( ) ≠g
f a

g a
f a g a g a f a g a 0

› › ›

2=
-b ^ ^l h h

şeklinde hesaplanır.

Üç fonksiyonun çarpımının türevi;

(f · g · h)ı(x) = fı(x) · (g · h)(x) + gı(x) · (f · h)(x) + hı(x) · (f · g)(x)  şeklinde bulunabilir. 

Bu yöntem, üçten fazla fonksiyonun çarpımının türevi için de kullanılabilir.

Çözüm

f(x) = (x3 – 1) · (x2 + x – 1)  fonksiyonunun türevini alalım.

fı(x) = (x3 – 1)ı (x2 + x – 1) + (x2 + x – 1)ı · (x3 – 1)

fı(x) = 3x2 · (x2 + x – 1) + (2x + 1) (x3 – 1)

Bizden  fı(2)  istendiğinden düzenleme yapmadan bu sa-
tırda  x  yerine  2  yazılabilir.

fı(2) = 3 · 22 · (22 + 2 – 1) + (2 · 2 + 1) · (23 – 1)

fı(2) = 12 · 5 + 5 · 7

fı(2) = 95  bulunur.  

CEVAP: B

Çözüm

f(x) = §x + 1  ve  g(x) = x x
1 1

2+   

fı(x) = x2
1     gı(x) = 

x x
1 2
2 3- -

fı(1) = 2
1 ,  gı(1) = –3,    g(1) = 2,    f(1) = 2

(f · g)ı(x) = fı(x) · g(x) + gı(x) · f(x)

(f · g)ı(1) = fı(1) · g(1) + gı(1) · f(1)

(f · g)ı(1) = 2
1  · 2 + (–3) · 2

             = 1 – 6

            = –5  bulunur.  

CEVAP: B

BKS 1

	 f(x) = (x3 – 1) · (x2 + x – 1) 

olduğuna göre,  fı(2)  değeri aşağıdakilerden hangisidir?

A) 85	 B) 95	 C) 90	 D) 100	 E) 80

BKS 2

	 f(x) = §x + 1  ve  g(x) = x x
1 1

2+   

fonksiyonları tanımlanıyor.

Buna göre, (f · g)ı(1)  değeri aşağıdakilerden hangisidir?

A) –4	 B) –5	 C) –6	 D) –3	 E) 1
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 PARÇALI FONKSİYONUN TÜREVİ

PARÇALI FONKSİYONUN TÜREVİ

x = a  noktası  f  fonksiyonunun kritik noktası ise f  fonk-
siyonunun  x = a  apsisli noktada sürekli olup olmadığına 
bakılır. Eğer  f  fonksiyonu  x = a  noktasında sürekli 
değil ise  f  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktada türevi 
yoktur. Eğer  f  fonksiyonu  x = a  apsisli noktada sürekli 
ise sağ ve sol türeve bakılır.

u  ve  v  türevlenebilir fonksiyonlar olmak üzere,

	 ( )
( ),
( ),f x

u x
v x

x a
x a≥
<

= )   

fonksiyonu tanımlansın.

y = f(x)  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktada türevi 
incelenirken önce  u(a) = v(a)  olup olmadığına bakılır.

☛	 u(a) ≠ v(a)  ise  sürekli olmayıp türev yoktur.

☛	 u(a) = v(a)  ise  f  fonksiyonu süreklidir.

☛	 uı(a) = vı(a)  olup olmadığına bakılır.

☛	 uı(a) ≠ vı(a)  ise  x = a  apsisli noktada türev yoktur.

☛	 uı(a) = vı(a)  ise  x = a  apsisli noktada türevlidir.

u  ve  v  türevlenebilir fonksiyonlar ve  b  bir gerçel sayı 
olmak üzere,

( )
( ),
,
( ),

f x
u x
b
v x

x a
x a
x a

<

>

= =

Z

[

\

]]]]]
]]]]]

fonksiyonu tanımlansın.

f  fonksiyonunun  x = a  apsisli noktasında türevi ince-
lenirken önce  u(a) = v(a) = b  olup olmadığına bakılır. 
Eğer  u(a) = v(a) = b  eşitliği yok ise  f  fonksiyonu  x = a  
apsisli noktada sürekli olmayıp türevi yoktur.

u(a) = v(a) = b  eşitliği varsa  uı(a) = vı(a)  eşitliğinin olup 
olmadığına bakılır.

uı(a) ≠ vı(a)  ise

x = a  apsisli noktada türev yoktur.

uı(a) = vı(a)  ise  x = a  apsisli noktada türevlidir.

Çözüm

–1 < 1  olduğundan  f  fonksiyonunun  x ≤ 1  kuralı alınır 
ve  f(x) = 2x2 + 1  gibi düşünülür.  x = –1  apsisli nokta 
civarında  fı(x) = 4x  olup  fı(–1) = – 4 tür. 

2 > 1 olduğundan  f  fonksiyonunun  x > 1  kuralı alınır ve  
f(x) = x + 2  gibi düşünülür.

fı(x) = 1  olup  fı(2) = 1 dir.

fı(–1) + fı(2) = –4 + 1 = –3  bulunur.   

CEVAP: C

Çözüm

( ) ( )lim limf x x 3 4
( ) ( )x x1 1

2
– –

= + =
" "+ +

( ) ( )lim limf x x2 4 6
( ) ( )x x1 1– –– –= - + =
" "

f  fonksiyonu  x = –1  apsisli noktada sürekli olmadığından 
türevi yoktur.   

CEVAP: E

BKS 1

Gerçel sayılar kümesi üzerinde,

	 ( )
,

,
f x

x
x

x
x

2
2 1

1
1≤
>

2=
+

+
)

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre, fı(–1) + fı(2)  toplamı aşağıdakilerden han-
gisidir?

A) 9	 B) –4	 C) –3	 D) 6	 E) –5

BKS 2

Gerçel sayılar kümesi üzerinde,

	 ( )
,

, ≥f x
x

x
x
x

4
3

1
1

2– <
2=
+

+

-

-
)

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre,  
( )
dx
df x

x 1=-   değeri aşağıdakilerden han-
gisidir?

A) –1	 B) 1		  C) –2

D) 0	 E) Yoktur.
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 PARÇALI-MUTLAK DEĞER FONKSİYONUNUN TÜREVİ VE 2. MERTEBEDEN TÜREV

Bilgi Uygulama Testi 16dk

TEST

2

1.D 2.A 3.D 4.C 5.E 6.C

1.	 		 f(x) = 4x + 2

fonksiyonunun  [–1, 3]  aralığındaki ortalama deği-
şim oranı kaçtır?

A) 1		 B) 2	 C) 3	 D) 4	 E) 6

2.	 f: R ₺ R  olmak üzere,  y = f(x)  doğrusal fonksiyonu-
nun ortalama değişim oranı  3 tür.

Buna göre, f(10) – f(15)  farkı kaçtır?

A) –15	 B) 3	 C) 0	 D) –3	 E) 15

3.	 a  ve  b  birer gerçel sayı olmak üzere,  f(x) = x2 + 4  
fonksiyonunun  [a, b]  aralığındaki ortalama değişim 
oranı  3  ve  a = b – 1 dir.

Buna göre, a · b  çarpımı kaçtır?

A) 0		 B) 1	 C) –2	 D) 2	 E) –1

4.	 		 f(x) = x2 + 2x – 1

fonksiyonunun  x = 1  apsisli noktasındaki anlık 
değişim oranı kaçtır?

A) –2	 B) 2	 C) 4	 D) 6	 E) 5

5.	 fı(x) = 2x – 1  olmak üzere,

( ) ( )
lim x

f x f
3

3
x 3 -

-

"
  limitinin değeri  n dir.

Buna göre,  n  gerçel sayısı aşağıdakilerden hangi-
sine eşittir?

A) 1		 B) 2	 C) 3	 D) 4	 E) 5

6.	 fı(x) = 5x2 + 1  olmak üzere,

( ) ( )
lim h

f h f 11
h 0

+ -

"
  limitinin değeri  n dir.

Buna göre,  n  gerçel sayısı aşağıdakilerden hangi-
sine eşittir?

A) 4		 B) 5	 C) 6	 D) 10	 E) 15
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12dk
Bilgi Kavrama Testi

 BİLEŞKE FONKSİYONUN TÜREVİ - ZİNCİR KURALI

TEST

6
1.	 		 f(x) = x2 + 3x  ve  g(x) = x3 + 2x + 1

fonksiyonları tanımlanıyor.

Buna göre,  (gof)ı(1) + (fog)ı(1)  toplamı kaçtır?

A) 305	 B) 245	 C) 315	 D) 295	 E) 255

2.	 		 f(x) = (x2 – 3x + 2)3

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre,  fı(3)  değeri kaçtır?

A) 32	 B) 36	 C) 42	 D) 48	 E) 60

3.	 x  pozitif bir gerçel sayı olmak üzere,

		 f(x2 + x – 1) = x3 + 4x2 – 5x + 1

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre,  fı(1)  değeri kaçtır?

A) 3		 B) 2	 C) 1	 D) 6	 E) 4

4.	 		 y = x x2 12 + -

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre, dx
dy

 ifadesi aşağıdakilerden hangisi-
dir?

A)	
x x

x
2 1
1

2 + -

+ 	 B)	
x x2 1

1
2 + -

C)	
x x

x
2 1

2 2
2 + -

+ 	 D)	
x x

x
2 1
1

2-
+ -

+

                      E)  
( )

x x

x

2 1

2 1
2 + -

+

5.	 		 f(x) = 
x 1

1
2 +

  ve  g(x) = x 132 +

fonksiyonları tanımlanıyor.

Buna göre,  (f · g)ı(§3)  değeri kaçtır?

A) 
3

2 	 B) –
3

2 	 C) – 2
3 3

D) 
3 3

8– 	 E) –
3 3

4

6.	 		 y = v2 – 1

		 v = x3 + 1

olduğuna göre,  dx
dy

  ifadesinin  x = 1  için değeri 
kaçtır?

A) 10	 B) 12	 C) 16	 D) 20	 E) 24

1.A 2.B 3.B 4.A 5.D 6.B
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 TÜREV ALMA KURALLARI

ÖSYM Tarzı Test 14dk

1.C 2.C 3.D 4.C

1.	 Gerçel sayılar kümesinde,

( )
,

,
f x

x

x x

x

x

3 1

1

1

≥

– <
2=
+

*

fonksiyonu tanımlanıyor.

Buna göre, f fonksiyonu ile ilgili,

I.	 x = 1 noktasında süreklidir.

II.	 fı(1–) = 3 tür.

III.	 fı(1) yoktur.

ifadelerinden hangileri doğrudur?

A) Yalnız I	 B) Yalnız II	 C) I ve II

D) II ve III	 E) I, II ve III

2.	 		
y

y = f(x)

3

2

2

–1

O x

Yukarıda y = f(x)  fonksiyonunun grafiği verilmiştir.

	 ( )
,

,

≤
g x

x

ax

x

x
3 1

4

2

2>

2

2=
-

+
*

fonksiyonları tanımlanıyor.

f + g  fonksiyonu  x = 2  apsisli noktada süreklidir.

Buna göre,  gı(4)  değeri kaçtır?

A) 13	 B) 17	 C) 20	 D) 22	 E) 23

3.	 Aşağıda  f ve g  fonksiyonlarının türevlerinin grafikleri 
verilmiştir.

y

5

3gı

fı

–2 O
x

	 f(–2) = gı(–2) – fı(–2) dir.

Buna göre,  (gof)ı (–2)  değeri kaçtır?

A) –10	 B) –5	 C) 0	 D) 15	 E) 20

4.	 a  ve  b  gerçel sayılar olmak üzere

y = f(x)  fonksiyonu
	 x = a da sürekli
	 x = b de türevlenebilirdir.
y = g(x)  fonksiyonu
	 x = a da türevli
	 x = b de süreklidir.

Buna göre,

I.	 g  fonksiyonu  x = a da süreklidir.

II.	 (f – g)  fonksiyonunun  x = b de limiti vardır.

III.	 f·g  fonksiyonu  x = b de türevlidir.

ifadelerinden hangileri kesinlikle doğrudur?

A) Yalnız I	 B) Yalnız II	 C) I ve II

D) II ve III	 E) I, II ve III

TEST

12
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 TÜREV ALMA KURALLARI

Çıkmış Sorular 20   dk

1.A 2.C 3.A 4.D

1.	 k bir gerçel sayı olmak üzere, gerçel sayılar kümesinin 
birer alt kümesi üzerinde tanımlı ve türevlenebilir f ve g 
fonksiyonları için

	 f(x) = g(x2) + kx3

eşitliği sağlanmaktadır.
	 fı(–1) = gı(1) = 2

olduğuna göre, k kaçtır?

A) 2	 B) 1	 C) 0	 D) –1	 E) –2

2019 / AYT 

2.	 Gerçel sayılar kümesi üzerinde bir f fonksiyonu

	 f(x) = x2 + x – 4
biçiminde tanımlanıyor.
Gerçel sayılar kümesi üzerinde tanımlı ve sürekli bir g 
fonksiyonunun türevi olan gı fonksiyonu gI(x) = 0 eşitli-
ğini yalnızca x = 2 değeri için sağlamaktadır.

Buna göre,

	 (gof)ı(x) = 0

eşitliğini sağlayan x değerlerinin çarpımı kaçtır?

A) 0	 B) 1	 C) 3	 D) 4	 E) 6

2019 / AYT 

3.	 	 ( )f x x x= +

fonksiyonu için fı (1) değeri kaçtır?

A) 
4 2

3 	 B) 
2 2

1 	 C) 
2
1

D) 
2
3 	 E) 

3
1
2

2017 / LYS 

4.	 I.	 f(x) = x – 1

II.	 g(x) = |x – 1|

III.	 h(x) = ( )x 1– 23

fonksiyonlarından hangilerinin x = 1 noktasında 
türevi yoktur?

A) Yalnız I	 B) Yalnız II	 C) I ve II

D) II ve III	 E) I, II ve III

2015 / LYS 
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 TÜREVİN GEOMETRİK YORUMU

a
b

x

B(0, b)

A(a, 0)

y









a

b

O

Eğim = m = tanb

                 = –tana

                 = – a
b

2. Durum: Eğer bir doğrunun  x  ve  y  eksenini kestiği 
noktalar biliniyor ise eğimi bulunabilir. Bir doğru  x  eksenini 

A(a, 0),  y  eksenini  B(0, b)  noktasında kesiyor ise doğru-

nun eğimi  m = – a
b   ile bulunur.

3. Durum (İki noktası bilinen doğrunun eğimi): 
Eğer bir doğrunun üzerindeki farklı iki nokta biliniyor ise bu 
doğrunun eğimi bulunabilir.

Eğim = x x
y y

2 1
2 1
-

-
 dir.

4. Durum: Bir doğrunun denklemi biliniyor ise bu doğrunun eğimi bulunabilir. Bir doğrunun denklemi  y = mx + n  şeklinde 
verilmiş ise bu doğrunun eğimi  m dir.

Bir doğrunun denklemi  ax + by + c = 0  şeklinde verilmiş ise bu doğru denklemi düzenlenerek  y
b
a

x
b
c

= - -   elde edilir. 

Dolayısıyla eğimi  
b
a
-   bulunur.

eğim
�

5. Durum: Paralel doğruların eğimleri birbirine eşittir.

	

d1 : Eğim = m1

d2 : Eğim = m2

d1 ve d2  doğrusu birbirine paralel olduğundan  m1 = m2 dir.

6. Durum: Dik kesişen doğruların eğimleri çarpımı  –1 dir.

	

d1 : Eğim = m1d2 : Eğim = m2

d1 ve d2  doğrusu dik kesiştiği için  m1 · m2 = –1 dir.

Örneğin;  A(2, 1)  ve  B(–3, 4)  noktasından geçen bir 

doğrunun eğimi  .tir1
3 2

4
5
3

- -
-

=-

B(x2, y2)

A(x1, y1)

İleride eğim ile türev arasında bir ilişki vere-
ceğiz. Hemen hemen bütün soru çeşitleri iki 
farklı durum ile bulunan eğimin eşitlenmesi 
ile çözülecek. Bu bulunan eğimlerin biri ge-
nellikle türev ile olacak diğeri ise burada ver-
diğimiz  6  durumdan biri ile olacaktır.
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ARTAN VE AZALAN FONKSİYONLAR 

Çözüm

Bu tür sorularda dikkat edilmesi gereken en önemli şey; 
verilen grafiğin türev fonksiyonuna mı yoksa fonksiyonun 
kendisine mi ait olduğudur.

Türev fonksiyonunun grafiği verildiğinde işaret incelemesi 
yapılır.

Verilen grafikte,

A) fı  fonksiyonu  x = –2  apsisli noktada tanımlıdır ve  
fı(–2) = 1 dir.

B) fı  fonksiyonu  x = 2  apsisli noktada tanımlıdır ve 
fı(2) = 1 dir.

C) fı  fonksiyonu  [–1, 1]  aralığında negatif değer alır. Do-
layısıyla  f  fonksiyonu  [–1, 1]  aralığında azalandır. 
[–1, 1]  aralığında  f  fonksiyonu değil  fı  fonksiyonu 
sabittir.

D) f  fonksiyonu  [–2, 1]  aralığında hem pozitif hem de 
negatif değer almaktadır. Dolayısıyla  f  fonksiyonu  
[–2, –1]  aralığında azalandır ifadesi yanlıştır.

E) fı  fonksiyonu  [2, 3]  aralığında pozitif değer alır. Dola-
yısıyla  f  fonksiyonu  [2, 3]  aralığında  artandır.

CEVAP: E

BKS 8

y = fı(x)

–2

–4

–2

–1

–1

1

1

2 3
x

y

3

Yukarıda  y = f(x)  fonksiyonunun türevinin grafiği verilmiştir.

Buna göre, aşağıda verilen ifadelerden hangisi 
doğrudur?

A)	 	f  fonksiyonunun  x = –2 apsisli noktada türevi yoktur.

B)	 	f  fonksiyonunun  x = 2  apsisli noktada türevi yoktur.

C)	 	f  fonksiyonu  [–1, 1]  aralığında sabittir.

D)	 f  fonksiyonu  [–2, –1]  aralığında azalandır.

E)	 f  fonksiyonu  [2, 3]  aralığında artandır.

BİR FONKSİYONUN TÜREVİNİN GRAFİĞİ VERİLDİĞİNDE ARTAN VE AZALANLIK YORUMU

Bir  f  fonksiyonunun grafiği verildiğinde  f  fonksiyonunun artan ara-
lıkları için  fı  fonksiyonunun pozitif olduğu aralıklar bulunur.  fı  fonksiyo-
nunun grafiğinin  x  ekseninin üstünde kalan kısmı  (y nin pozitif olduğu 
kısım) için  f  fonksiyonu artandır. Aynı şekilde  f  fonksiyonunun azalan 
aralıkları için  fı  fonksiyonunun negatif olduğu aralıklar bulunur. fı  fonksi-
yonunun grafiğinin  x  ekseninin altında kalan kısmı  (y nin negatif olduğu 
kısım) için  f  fonksiyonu azalandır.

Verilen grafiğin kırmızı kısımlarında  fı $  0 dır. Dolayısıyla,  f  fonksiyonu artandır.

f  fonksiyonu  [a, b]  ve  [c, ∞)  aralıklarında artandır.

Grafiğin yeşil kısımlarında ise  fı < 0 dır. Dolayısıyla,  f  fonksiyonu azalandır.

f  fonksiyonu  (–∞, a]  ve  [b, c]  aralıklarında azalandır.

x

y = fı(x)

a
b

c d

y
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EKSTREMUM NOKTALARI 

HIZLI BİLGİ

(a, f(a))  f  fonksiyonunun yerel ekstremum noktası olsun.

1.	 Eğer soruda yerel ekstremum noktasının apsisi veya yerel ekstremumunu aldığı  x  değeri gibi ifade geçiyor ise 
a  bulunur.

2.	 Eğer soruda "yerel maksimum ya da yerel minimum değeri kaçtır?" gibi bir ifade geçiyor ise  f(a)  bulunur.

3.	 Eğer soruda "yerel ekstremum noktası nedir?" gibi bir ifade varsa  (a, f(a))  ikilisi bulunur.

HIZLI BİLGİ

f  fonksiyonu sürekli olmadığında ya da tanım kümesi  (a, b)  şeklinde açık aralık ise  f  fonksiyonunun mutlak minimum 
veya mutlak maksimum değerlerinin varlığı kesin değildir.

BKS 1

–4 –2 2 4 5
x

y

6
5
4
3
2
1

8

Yukarıda  (–4, 8]  aralığında tanımlı  f  fonksiyonu için,

a)	 (–2, 4)  noktası yerel maksimum noktasıdır.

b)	 (2, 2)  noktası yerel minimum noktasıdır.

c)	 (4, 5)  noktası yerel maksimum noktasıdır.

d)	 (8, 6)  noktası yerel maksimum noktasıdır.

e)	 (–4, 1)  noktası yerel minimum noktasıdır diyemeyiz.
	 x = –4  apsisli noktada  f  fonksiyonu tanımlı değildir.

f)	 (5, 3)  noktası yerel minimum noktasıdır diyemeyiz.
	 x = 5  apsisli noktada  f  fonksiyonu etrafındaki nokta-

lardan büyük değer alıyor.

g)	 (8, 6)  noktası mutlak maksimum noktasıdır.

Mutlak Minimum ve Mutlak Maksimum Noktaları

f : [a, b] ₺ R   tanımlı  f  fonksiyonunun birden fazla yerel minimum değeri olabilir. Yerel minimum değerlerinin en 
küçüğüne mutlak minimum değeri denir. Bu değeri aldığı noktaya da mutlak minimum noktası denir. 

Aynı şekilde  f  fonksiyonunun birden fazla yerel maksimum değeri olabilir. Yerel maksimum değerlerinin en büyü-
ğüne mutlak maksimum değeri denir. Bu değeri aldığı noktaya da mutlak maksimum noktası denir.

Mutlak minimum ve mutlak maksimum noktaları bulunurken  (a, f(a))  ve  (b, f(b))  noktaları unutulmamalıdır.
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 MAKSİMUM VE MİNİMUM PROBLEMLERİ

PRATİK YOL 13

O kürenin merkezi olmak üzere, koni içine yerleştirilen maksimum hacimli küre için, 
yarıçap yükseklik ilişkisi şekildeki gibi olmalıdır. 3r

r
O

Çözüm

Benzerliktenr

3
3

h – 3







(  )
r

h
h

h
h

h
r

3 3 9

6
3

– –

–

2

2

=

=

yazılabilir.

V =  Koninin hacmi = ·r h3
2p

( )

( )
( )

( ) ( )
( )

( )

( )
( )
( )

( ) .

V h
h h

h h
h
h

V h
h

h h h V h
h

h h h

V h
h
h h

V h ise h ve h dir

6
9

3 6
3

6
6 6 3

6
3 2 12

6
3 12

0 0 12

–
· –

–
– –

–
– –

–
–

2
2 2

2
2

2
2 2

2

› ›

›

›

(

p p

p p p

p

= =

= =

=

= = =

d n

0

+ – + 

12

Dolayısıyla koninin yüksekliği 12 birim olmalıdır.

Pratik Çözüm

x

3x





x = 3 birim ise 

h = 4x = 12 birim olmalıdır.

CEVAP: C

BKS 22

Yarıçapı 3 birim olan bir küre şeklindeki dondurma topu en 
küçük hacimli koni şeklindeki dondurma külahının içine şekli 
bozulmadan konulacaktır. 

Buna göre, külahın yüksekliği kaç birim olur?

A) 6	 B) 9	 C) 12

D) 16	 E) 15
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6dk

 MAKSİMUM VE MİNİMUM PROBLEMLERİ

Kazanım Kavrama Testi
TEST

16

1.C 2.D 3.A 4.E 5.B 6.E

1.	 Bir malın alış fiyatı  x TL ve satış fiyatı (–x2 + 5x – 3) 
TL dir.

Buna göre, bu malın satışından elde edilecek kâr 
en fazla yüzde kaçtır?

A) 25	 B) 40	 C) 50	 D) 75	 E) 100

2.	 Aşağıda  y = 12 – 3x  doğrusunun grafiği verilmiştir.

x

y

O A

B (a, b)C

y = 12 – 3x

O  orijin olmak üzere,  B(a, b)  noktası  y = 12 – 3x  
doğrusu üzerindedir.

Buna göre,  OABC  dikdörtgeninin alanının en 
büyük değerini alabilmesi için  a + b  toplamı kaç 
olmalıdır?

A) 5		 B) 6	 C) 7	 D) 8	 E) 9

3.	 4  tane eş kare fayans ile  1 tane dikdörtgen biçiminde-
ki fayans  ABCD  dikdörtgen zeminine aşağıdaki gibi 
yerleştiriliyor.

24

D C

A B

|AD| = 24 birim olduğuna göre, sarı bölgenin alanı 
en çok kaç birimkaredir?

A) 576	 B) 784	 C) 500

D) 288	 E) 144

4.	 Aşağıda  y = x2  parabolü verilmiştir.

y = x2

y = 12A

D

O

B

C

y

ABCD  dikdörtgeninin iki köşesi  y = 12  doğrusu üze-
rinde, diğer iki köşesi de  y ekseni ve  y = x2  parabolü 
üzerindedir.

Buna göre, ABCD  dikdörtgeninin alanı en büyük 
değeri aldığında  ABCD  dikdörtgeninin çevresi kaç 
birimdir?

A) 6	 B) 8	 C) 12

D) 16	 E) 20

5.	 	

y = x2

O
x

B(x, y)

A(0, 1)

y

y = x2  eğrisinin  A(0, 1)  noktasına en yakın nokta-
sının ordinatı kaçtır?

A) 
2

2 	 B) 2
1 	 C) 4

1 	 D) §2	 E) 2

6.	 Topraktan  8 birim yükseklikte bulunan bir ağacın üze-
rinde bulunan bir kuş önce toprak zemindeki  F  nokta-
sına uğrayıp oradan  4 birim yükseklikte bulunan ağa-
cın yuvasına ulaşacaktır.

F

4

8

K L

A

B

|KL| = 9  birim olduğuna göre,  |AF| + |FB|  toplamı 
minimum kaç birim olabilir?

A) 20	 B) 16	 C) 12	 D) 10	 E) 15

Sayfa 163, 165, 167 ve 169'daki Bilgi Kavrama Testleri ile 171'deki 
Bilgi Uygulama Testini çözebilirsiniz.
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12dk
Bilgi Kavrama Testi

 MAKSİMUM VE MİNİMUM PROBLEMLERİ

1.A 2.A 3.C 4.C 5.D 6.C

TEST

9
1.	 x  ve  y birer gerçel sayı olmak üzere,

		 x + y = 10 dur.

Buna göre,  x·y  çarpımının en büyük değeri kaçtır?

A) 25	 B) 24	 C) 20	 D) 15	 E) 10

2.	 	

Çevresi  40 birim olan bir dikdörtgenin alanı en 
fazla kaç birimkare olur?

A) 100	 B) 150	 C) 200

D) 300	 E) 400

3.	 x ve y  birer gerçel sayı olmak üzere,

		 2x + y = 40 dır.

Buna göre,  x · y  çarpımının en büyük değeri kaç-
tır?

A) 100	 B) 150	 C) 200

D) 300	 E) 400

4.	 x ve y  pozitif birer gerçel sayı olmak üzere,

		 x · y = 30 dur.

Buna göre,  x + y  toplamının en küçük değeri kaç-
tır?

A) 11	 B) 30 	 C) 2 30

D) 13	 E) 17

5.	 Ahmet Bey, dikdörtgen biçimindeki tarlasının bir kena-
rına duvar örmüştür. Diğer üç kenarına da  3 sıra halin-
de toplam  480 birim tel çekiyor.

tarla

Buna göre, Ahmet Bey'in tarlasının alanı en fazla 
kaç birimkare olabilir?

A) 1800	 B) 2000	 C) 2400

D) 3200	 E) 3600

6.	 Aşağıdaki grafikte  B  köşesi  y = 9 – x2  parabolünün 
grafiği üzerinde olan  OABC  dikdörtgeni verilmiştir.

x

y

y = 9 – x2

O A

BC

Buna göre,  OABC  dikdörtgeninin alanının en 
büyük değeri kaç birimkaredir?

A) 3§3	 B) 4§3	 C) 6§3

D) 12§3	 E) 9§3




